以动态为背景的菱形探索题
菱形是特殊的平行四边形，在近几年的中考试题中，出现了一类设计新颖，别具匠心的试题，就是以动态为背景来探索菱形，下面举例说明，供同学们欣赏。
1、 点动型的菱形探索题
例1：如图1所示，∠ADB＝∠ADC，BD＝CD．
(1)求证：△ABD≌△ACD；
[image: image1.wmf]ABCD

(2)设E是AD延长线上的动点，当点E移动到什么位置时，四边形ACEB为菱形？说明你的理由．
分析：已知∠ADB＝∠ADC，BD＝CD，有因为AD=AD

所以△ABD≌△ACD，要使四边形ACEB为菱形，我们知道菱形的四条边都相等，所以AB=BE。
解：（1）证明：∵∠ADB＝∠ADC，BD＝CD

又因为AD=AD

∴△ABD≌△ACD（SAS）
[image: image37.png]


（2）当点E移动到使BE=AB时，四边形ACEB为菱形
理由：如图2∵△ABD≌△ACD

∴∠BAD＝∠CAD，AB=AC

又∵AE=AE

∴△ABE≌△ACE（SAS）
∴BE=CE

∵BE=AB

∴AB=BE=CE=AC

∴四边形ACEB为菱形
点评：本题是以动点为背景来探索菱形，我们知道四条边都相等的四边形是菱形，因此点E的位置就很容易得到。
二、图形运动型的菱形探索题
例2：如图3，将矩形[image: image39.png]


沿对角线[image: image2.wmf]AC

剪开，再把[image: image3.wmf]ACD
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方向平移得到[image: image5.wmf]ACD

¢¢¢

△

．
（1）证明[image: image6.wmf]AADCCB
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（2）若[image: image7.wmf]30

ACB

Ð=

°

，试问当点[image: image8.wmf]C

¢

在线段[image: image9.wmf]AC

上的什么位置时，四边形[image: image10.wmf]ABCD
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是菱形，并请说明理由．
[image: image38.png]


分析：由平移的性质可知：平移前后的图形全等，并且对应线段平行且相等，这样很容易得到[image: image11.wmf]AADCCB
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，要得到四边形[image: image12.wmf]ABCD
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是菱形，可以根据有一组邻边相等的平行四边形是菱形，因此可先判断出四边形[image: image13.wmf]ABCD
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是平行四边形，再利用[image: image14.wmf]30
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，得出邻边相等时，点[image: image15.wmf]C

¢

在线段[image: image16.wmf]AC

上的什么位置.

解：（1）证明：∵四边形ABCD是矩形， 

⊿[image: image17.wmf]ACD
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由⊿ACD平移得到，
∴[image: image18.wmf]ADADCB
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(2)当点[image: image24.wmf]C

¢

是线段AC的中点时，四边形[image: image25.wmf]ABCD
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是菱形
理由如下：
∵四边形ABCD是矩形，⊿[image: image26.wmf]ACD
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由⊿ACD平移得到，
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由（1）知[image: image28.wmf]ADCB
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∴四边形[image: image29.wmf]ABCD
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是平行四边形
在Rt⊿ABC中，点[image: image30.wmf]C
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是线段AC的中点,

∴[image: image31.wmf]1

2

BCAC

¢

=


而[image: image32.wmf]0

30

ACB

Ð=

,∴[image: image33.wmf]1

2

ABAC

=


∴[image: image34.wmf]ABBC

¢

=


∴四边形[image: image35.wmf]ABCD

¢¢

是菱形
点评：本题是以图形运动为背景的探索题，结合平移的性质来解决问题，在探索四边形[image: image36.wmf]ABCD

¢¢

是菱形，利用了一组邻边相等的平行四边形是菱形的判定方法．解决问题的关键在于如何得出邻边相等，既即用到了直角三角形斜边上的中线等于斜边的一半，又用到了300所对的直角边等于斜边的一半。
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